—l;e.,o cemd S f(n) € K[, KK campo. Sia Ao.% L0x) =24 . Allors

%('x) ha al I>‘nu‘ m radien an K (carﬂ"a'\"c_ wn mJTQFIic:T‘s),

N radiee = %(x\ = (-3 qx) + r (%), &69-3 rx) 20 = ¢(%) =0 =
r(AN =0
= +('X\ = (%=N) q(%x).

c Xy radice = {l(x\ = (%N (% -%) - (%x-Xa) 9n ()
Foiché defx /f\(‘)(\ =n , 663 In(X) = éQ& *\('K\— AQ& ('X‘)\] —=

20 = qQu(x) ¢ wstanle

In ‘nrr: caldce, Seo x\(rx\ awesse un'Aallra mdict Wres e\ue. G‘;\'\‘or:mt-'-om
per a‘\&x) ) possiel e ro'-ché, \KY_')(] € un UFD n q\nvﬂ'é evclideo,

7,

TQ.QFQ.ma Sia K camps e G un So“_ocxoffo wolliplicalive  FiniTo

i X =\K\[Lo] ) ©hn lG| =n. Alora G ¢ cclico.

5 = 42‘:‘ ¥(d). Definisce Ydlm | solfeinsiame & G

Xd = [ oe 6l o) = d]
G < €nte
L Yale 7, [%dl=m . Se G non f°$se, coliw, allore ‘Xm|=0.
o(a)¢+00 dim

Voo & Poche. aﬁ P(d) = ‘“Z) | %4l dew essre wn 3| Pld) < [Kd) .
(Y]



Tn porticiae 1t 90d) < [Xal. sio g€ X4, vole per definitione
o(g=d ¢ in paliclace T gt doweslt & () Sewo
radicc & x9-4. Notiomo he n (g) < somo esatfomeste
¥(d) olumesli d& ordne 4 ¢ quind: l(g)(\ ')(A| = \(d).
Paiche (%> D), 3 he(g) | heXd A b radice &
’>CA~4. EssTerebbere  pus  pivt d d radic,, WVsurdo 7.

Quind: G & cdlica.

OssS. Zr* < c‘u'.«..A'. celico ¥ P gm0, n ﬁuﬁv:ro zf 2 un Casopa.

QSsS . Siawe € campo e -F,('x.\ '«rriducik‘.‘e- c K[_’X] P al\ora \L‘_’X_]/(%"X))

e un o che Cocmlier' Koe in i v € una nde &

4‘\"0' I"‘FN\—‘ /gx(’)c*-(ffd'x))) = ot ORX Xt O X" =

= X\(‘X) = O.

Defg. Dafo E ampo ¢ A swo wodnelo, S dick che A & un (SOMOCAMFO

& € se VYoeh,ato, €A

P_%F_- Dt doe camp K S L, diremo che L 2 uvn ESTENSIONE & K.



oss. L ¢ Spario veltoriale s W.

Def. Sia Kol o prewdo ol . Considers TON i Solfocame: di L aw

COAT-WVQ e oo. La loro mlRrSexor ¢ | <o campo

e conleme K e o Esso & defe k(o).

MmN

b‘g‘__‘ K<L e o€l y wons:derg k‘/*: KE’X] — L ’ &('X) — *(‘4) )

che @ un omemor{;Smo, e Wer \P
{O] = o« Won ¢ M r'adic{,e.c.c.e.ro per %&'}():O

A~

Ker Qv \;! (o)

b;g_{l_. K,e.r“\/ = {0} ) S dice e oL E€EL < TRASCENDENTE su K.

€S. T ed ¢ sowo Trascamdedt v Q.

K{x] /keeW 2 TV = k[ = k[x]/(0) = k[]
(o) W LA

Sia kee v £ (0), poache KRr Y o€ w idedle o k[x] e ix) e

euclides, dllora KRr Y @ v PID, otsdn maogpnerslo. Allors  kRacW -

= (%(x)) por un ﬁ\)’}\c‘r\&. 8(')(‘ E K[_Ix]



Deg.

S: dice che gd & un POLINOMIO = MINWMO  Qdi ol , ossid
%O.J\OJATO(‘Q_ 4, KerY. Tw cae_nua\lz. g, wdea  eon polinomio

) ¥ % « . .
MA ‘N M \un'.c.o ?o\‘m-o WALIN MDD won: CO

0sSs. TQ\Q' ?0\}&9'\/“'\0 mMinive e 'nrr}éuc.'.b'-\L " K-LX] Se wen lo FeSQQ.I

Aurebb un F:“‘or&. wliTale wlle in o, & wen sacekbe (‘u'u..:\: ML MO,

OSs. M_x]/ (o) = tl«] .
— —— - S—

c‘amro -_— C.')NV\PQ

Poicné Kol < (o), e Kl & K], allora K(o) = tcla].

Kot Kaod.-- € W () per fro‘:r‘.c.'r‘a‘ d
K (o)

oss. K] = \KLM] oo NN radie di ()

b&{._ Se MWerWy # (0) , st dice che oL e ALGESUCo s .

Teorews  dsT: KEL campi. Siz {\(-x,) reidyabile in L(_/)c:] che. ha due
radici  disTinTe. &, ® in L. fAllord eSisk un semorfiswo Y- QP AN

K[F] , ossia KL.,L] & K[_F]



0sS Fok, €k, sllora F(a) spatio veltoriale o F,

dimn F(o) = +00 se 4, o, ol*, ... souo Tob hn wd sy F.
Atfciamedt esdone  do, Loy dn € F | fo b ho st s fat=0
win  alwmens  unp *; 0. WLWOG ,va $£0, m21 . Allors

(%) := fot farct .t Rax" & e y(e) =0 = o & algebrico

sy F \icewersa ; hel avo infinfs, o € Trascendenle.

Yoo : FOX]— K, i) = L)

Se o ¢ alyebrico, dgme Flxd | (i) =0 =
= %(’X) < e P = Ker W # {.0} = a F(X)#O\Kﬁr"?«:

= (F(x\).

F['XJ/(F\X)) 2 ImY. . Quindi T Yo € un so“'ocam‘:o d. K.

Pud\?”;t:‘ 0 Tn pacficoiare Twmte = Flo] < Fal. Totavia

rridveibile

Flo) cFL2], qund Flo=F(a).

= F(ot)
Tn P'ar'\".ca\art, FL‘Y-]/(F('K)) e uno Seate d: dimenSione Ae&p(:x)—\ri.

Quind:  dimn X () ¢ +o0



Quindi F, W Gunpy, FClL, Xxel, oL e 2gebrico <=

{=> dim F() <t+oo.
_t_)_S.E; F, campi , F i, [K—‘ F:l = d;mFK.

&ofosrtbne F, K, L cammpi, FccoyL . S\)ffon’.‘a:w\o [_\-=k.:| =m €N,

[K:F]=nemN ,allora [L:F]= mn.

S W=[\_AA;-..,\_”_n} uma bae di K s £ Sa V={Ua,---,\)&} una base d:

—

L suo K Si onsidar: \I\N=i\£0’_3l1.&'l.im dﬁjsn].

I—""\/——\.-\
Si wnsider; YL Va Wi+ T EmnVwmWn = 0. Y, W3 € Kp =
= dx=¥.Wr EL. oA Vid -4 denVUm = O = odg=-.- = olwm =0,

Pe_r’rér\ro Vw ¢ base = ‘__L.: F_] = vn,

y/



‘_?r_of_. F.K camp:, FClR. «,pe W 3\%e.br',c‘. o F. Allord otp,dB e

ol/% (Z.Q_. oL.?;'L . $ $ b) Souo ')\%eb('\c'. s F.

(F(0:F] - men Te@):F) -ken
[R((p): F(a)] ¢ x } poichd  deg

P (%) ¢n
——
pol.amin.

rtae) 71 - L) el (12 6 € ke
Poiche F(Lrp), F(aLB). Flotp?) C F(o) (P) Sao  Spw,. velloral,
e so'\'ESF'AL-Z . F( 4\({5\ , Mo dimenSione {::n'.'\'a sv .

Quindd: wrp, LB ¢ 2B sows algebrc sv F 7.

Govollacio F, K amp Fcw. Allora ‘2§|; elesnenls 'a|<be,l>r‘.c'. d:

K sy F foremamo un soffocampo  di K he  conliene, .

QE([, Sa §,={1€Q e\ebeh"-d So @»}

;‘_Q:F_. Siawe F, KK Campi F k. Leslensione FCk ¢ AGER AW <o

o tlemen® oK c K € a\%ehrim sv F.



E@?_'_ Siamo FEWC| camp, ¢ | & esl ala.Pe_rK, e K lo & par F,
L lo & per F.

Sia wel,slora 3 pix) € K[J | ple)=0. 353 o(yx)=

= og+ ask + .-+ 0", Sieramente [F (o) : \::] { oo, ?e_mké
K & slyebrico Su F. Allors anche [Floo,as): F] ¢ o0,
e, [Flow,--.yon) :F] L oo

TeolTre [F( o, o)., ) F(O\o,....o\n\] L oo ?ergkz',
ot & radice di p(x). Allora [F(KI---'Q"):F_]“‘

= [Fet,.., o) F (0a,., 0n)) [F(Onr 0 FlOn.,0nd]
[ F(aa):F) < 0.

forche F (o) ¢ F (o, ..., o), s ha che
LE(«):F] < o 7



