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Esercizio 2.

Siano A, B € M, [C) matrici hermitis
a) Dimostrare che la matrice i04, B] @ hermitiana, dove i € C & Funith immaginaria e
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Esercizio 3.

Sia [V =V oun endomorfisme di wno spa
Per ogni autevalore reale A € B i f, consid
e il sottospazio di 17 Wy = lmf f — Aidy).

in vettoriale reale,
amo Uantospagio relativo 1y, = Ker f — Aidy)

a) Se V =R e [idato dalla moltiplic

e Py

tiee A = (IJ: i) allora dimostrare

che dim{Vy 1 W) = 0 trovando una base di Vy, 01y,

b In generale, dimostrare che se f & diagonalizzabile con antovalori disting Ay, .. Ay, al-
lora per ogni A, il sottospagio 1, & la somma di tatti anntospat diversi da 1 .

i pui considerare una base di antovettori e la matrice diagonale i oppure per
ogni vettore v & 1V serivere ¢ = vy 4+ 4y come somma di antovettort relativi a antovalori

distinti e osservare che f{v) — A stain ], Dedurre che in questo caso Vi, W, =0

o Sin g = 0 un prodotto scalive definito positivo su V. Dedurre dal punto b) e dal teorema
spettrale che s simmetrico allora W, = (V31" per ogni antovalore A,

d) Nelle stesze ipotesi di o), dedurre le stesse conclusioni di ©) nel caso ineni f & ortogonale
e A i un autovalore reale,

A V= ko (A2 2] = ko (1) = fu ()
VG, = T {A*Al}/)iL”‘(:i):;M(g)
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Esercizio 4.
Siang Hy, Hy € M) idue matrici hermitiane semidefnite positive.
a) Mostrare che Kot H, + Hy) = Ker(H, ) 0 Ker( F).
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